Subiectul Il — Exercitiul 2

Matematica — M1_Mate-Info

Toate aparitiile acestui exercitiu din toate modelele de examen din categoria de mai sus.

102 exercitii - din 102 sesiuni (2012—-2026)

1. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2012 - Model Oficial
2012_Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

2. Se considera sirul (7,,) _

! .
I, = IO(I—xZ) dx .
Sp | a) Calculati 7, .

SP | b) Demonstrati ca sirul () _ este convergent.

SP | ¢) Demonstrati ¢d (2n+1)1, =2nl,_; , pentru orice n>2.



2. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2012 - Speciala Subiect V07 - V07

2012_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V07.pdf

1
2. Pentru fiecare numdr natural nenul n se considerd numerele /, = jx” N1-xdx si J n=
0

sin"xdx .

oSy

Sp | a) Calculati J, .
Sp | b) Calculati ;.

Sp | ¢) Demonstrati ca J,, —J5,,2 =I5, pentru orice numar natural nenul n.




3. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2012 - Toamna August - V09

2012_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_V09.pdf

1
2
2. Pentru fiecare numdr natural nenul p, se considerd numarul 7, = j xPe* dx.

0
Sp | a) Calculati 1.

5P | b) Aritati ca 21, + (p —l)Ip_2 =e, pentru orice p=3.

n

2 72 2
2

. ol o
S5p | o Calculati lim —| e” +2e"" +..+nen
n—+co p




4. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2012 - Vara lunie - V05
2012_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_VO05.pdf

2. Se considerd functia f:(=1,4) 5 R, f(x)= s +23 .
5 o

Sp | a) Aratati ca orice primitiva a lui f este strict crescatoare pe (—1,+4c0) .

1
5p | b) Caleulati [L ax.
" X 1

2x
j f()dr
5p | ¢) Calculati lim *——

X—>+co X




5. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2013 - Model Oficial

2013 _Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

2. Se considerd functia f/:R— R, f(x)=cosx si se noteaza cu S suprafata plana delimitata de graficul
functiei f, axa Ox si dreptele de ecuatii x=0 si x= g

Sp | a) Calculati aria suprafetei S.
5p | b) Calculati volumul corpului obtinut prin rotatia suprafetei S in jurul axei Ox.
2n 2n

5p | ¢) Demonstrati ca j S (kx)dx = j f"(x)dx , pentru orice numere naturale n,k >1.
0 0




6. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2013 - Speciala Subiect V03 - V03
2013 _Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V03.pdf

a

2
2. Pentru fiecare numar natural n se considera numarul 7, = Ix"exdx :
1

a) Calculafi /.
b) Aritati ca I, =e”.

¢) Demonstrati ca I,,, +(n+1)I,

— e, pentru orice numar natural »n.



7. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2013 - Toamna August - V09

2013 _Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_V09.pdf

1
2. Pentru fiecare numar natural »n se considera numarul /, = -[Jce_m2 dx .
0
5p | a) Calculati 7, .
5p | b) Aratati ca I,,, <1, pentru orice numar natural 7.
o 1 . <
5p | ¢) Demonstrati ca I, = _n l_e_" , pentru orice numar natural nenul 7.




8. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2013 - Vara lunie - V02

1

2. Pentru fiecare numar natural nenul n se considera numarul 7, = Ix”ex dx .
0

5p | a) Calculati 7.

5p | b) Aratati ca 1, +(n+1)1, =e, pentru orice numdr natural nenul 7.

5p | o) Aratatica 1< (n + 'l)] , < e, pentru orice numadr natural nenul n.



9. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2014 - Model Oficial
2014 _Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

1

2. Pentru fiecare numar natural nenul # se considera numarul /, = j(l —x)" e¥dx.
0

5p | a) Calculafi 7;.

S5p | b) Aratati ca I,,, =(n+1)1, -1, pentru orice numar natural nenul n.

. | | . o
5p | ¢) Demonstratica [, =n!l e—1- F e pentru orice numar natural nenul ».
! n!




10. Matematica — Subiectul Ill, exercitiul 2
Sursa: 2014 - Simulare Nationala
2014 Matematica_M1_Mate-Info_Simulare_Nationala_Subiect.pdf

1 I

. - Cy e - X
2. Pentru fiecare numar natural nenul n se considerda numarul 7, =j 1 dx.
X
0

5p | a) Calculafi 7.
S5p | b) Aratatica I, +1, = % , pentru orice numar natural nenul n.
n

5p | ¢ Aratatica lim (n+1)1, =1 |
N—>+oo 2




11. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2014 - Speciala Subiect V09 - V09

3
2. Se considera functia f:R— R, f(x)=— =
x“+x+1
1
S5p | a) Aratati ca j (x2 +x+1)f(x)dx=i.
0
1
e

S5p | b) Aratati ca j (f(x)—x+1)dx=—.

. 33

L
1

t—0| ¢

; i
Sp | ¢) Aratati ca lim [% : jf (x)dx] =



12. Matematica — Subiectul Ill, exercitiul 2
Sursa: 2014 - Toamna August - V07
2014 _Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_VO07.pdf

1 n
. < C 1 . X
2. Pentru fiecare numar natural nenul n se considera numarul 7, =j
0

1+x"dx-

S5p | a) Aratatica I, =1—-In2.
S5p | b) Aratatica I

Sp | ¢) Demonstratica lim [, =0.
R—>+ce

241 <1, pentru orice numar natural nenul n.




13. Matematica — Subiectul Ill, exercitiul 2
Sursa: 2014 - Vara lunie - V01
2014 _Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_VO01.pdf

Sp

2. Se considerd functia f:R—> R, f(x)=x2+x+l.

1
a) Artafi ca [ f (x)dx =1—61.
0

1

b) Pentru fiecare numar natural nenul n se considerd numarul 7, =j

pentru orice numar natural nenul ».

¢) Determinati numérul real pozitiv a stiind ca J-
0

2x+1

——dx=In3.

f(x)

0

xi’.!

f(x)

dx . Ardtati ca I, <1,



14. Matematica — Subiectul Ill, exercitiul 2
Sursa: 2015 - Model Oficial
2015_Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

2. Se considera functia f:R > R, f(x):+
x°+4

2
5p | @) Calculati [ f?(x)dx.
0

5p | b) Aratati ca orice primitiva a functiei / este functie crescatoare pe R .

1

Sp | ¢) Pentru fiecare numar natural nenul » se considera numarul 7, =Ix” f(x)dx. Aritati ca
0

nl, =~/5—4(n—-1)1,_, pentru orice numir natural n, n>3.




15. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2

Sursa: 2015 - Simulare Nationala
T |
X

x2+1

2. Se considerd functia f:R— R, f(x)=

1
S5p | a) Calculati _[ f(x)dx.
0

1 2
5p | b) Ardtati ca jf(x):x f(x)dng.
0 x +1

x—1 X —

5p | ¢) Calculati lim Llj £(1)dr.
|




16. Matematica — Subiectul Ill, exercitiul 2
Sursa: 2015 - Speciala Subiect V09 - V09
2015_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V09.pdf

2. Se considerd functia f:R >R, f(x)=e"-2x.
1
5p | a) Ardtati ca [(f (x)+2x)dx=e~1
0
5p | b) Determinati primitiva F a functiei f pentru care F(1)=e—3.

Sp | ¢) Ardtati cd volumul corpului obtinut prin rotirea in jurul axei Ox a graficului functiei

g:[01] >R, g(x)=f(x),este egal cu %(332 —19).




17. Matematica — Subiectul Ill, exercitiul 2
Sursa: 2015 - Toamna August - V01
2015_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_VO01.pdf

2. Se considera functia f:(0,4) >R, f(x)=Inx.

e
5p | @) Ardtati ca jldle.
1 X
5p | b) Calculati aria suprafetei plane delimitate de graficul functiei f, axa Ox si dreptele de ecuatii

x=1gi x=e.

5p | ©) Determinati numérul natural nenul », stiind ca jl( f (x))n dx= L ;

X 2015




18. Matematica — Subiectul Ill, exercitiul 2
Sursa: 2015 - Vara lunie - V08

2015_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_V08.pdf
2. Se considerd functia f:R—R, f(x)=xe".
1
5p | a) Aratati ca [~ f (x)dx=e(e~1).
X
1

5p | b) Determinati primitiva F a functiei f pentru care F(1)=0.

1
5p | ¢) Pentru fiecare numdar natural nenul »n se considerd numarul 7, =Ix” f(x)dx. Aritati ca

0

I, +(n+1)I,_, =e, pentru orice numir natural n, n>2.




19. Matematica — Subiectul Ill, exercitiul 2
Sursa: 2016 - Model Oficial
2016_Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

Sp

Sp
Sp

1
n
2. Pentru fiecare numar natural nenul »n, se considera numarul 7, = j(l — x2) dx .
0

. 2
a) Aratati ca [, =§.

b) Demonstrati ca /,,, <I,, pentru orice numar natural nenul ».

¢) Demonstrati ¢ (2n+3)1,,; =2(n+1)1,, pentru orice numar natural nenul n.



20. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2

Sursa: 2016 - Simulare Nationala

e

2. Se considera functia f :(0,+) >R, f(x) _ Lo -
x

4
Sp | a) Calculati ji F(x)dx.
> In x

5p | b) Aratati ca jf(xx)dx=l—% ;
1

5p | ¢) Demonstrati ca Iim dx=0.

n—>+o0

jf(x)

xn






21. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2016 - Speciala Subiect V01 - V01
2016_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V01.pdf

2. Se considerd functia f :(4,+00) >R, f(x) =(14)_
X\ X—

10

5p | @) Aritati ca [ (x—4) f(x)dx=In2.

5

5p | b) Determinati volumul corpului obtinut prin rotatia in jurul axei Ox a graficului functiei

g:[5.6] > R, g(x)=xf(x).

n+l
5p | ¢) Demonstrati cd lim [nz I f(x)de:l.

n—>+co




22. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2016 - Toamna August - V02
2016_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_V02.pdf

Ministerul Educatiei Nationale si Cercetarii Stiintifice
Centrul National de Evaluare si Examinare

2
5p | b) Aratati ca I(f(x)—\/;)lnxdx=4.
1

5p | ¢) Determinati numirul real a, a > 1, stiind cd volumul corpului obtinut prin rotatia in jurul axei Ox

a graficului functiei g:[l,a] =R, g(x)= f(x) este egal cu ﬂ'[lna +%j

Proba scrisa la matematica M_mate-info Varianta 2
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematicda-informaticd

Pagina 2 din 2






23. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2016 - Vara lunie - V08
2016_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_V08.pdf

Ministerul Educatiei Nationale si Cercetarii Stiintifice
Centrul National de Evaluare si Examinare

Sp | b) Demonstrati ca suprafata plana delimitata de graficul functiei f , axa Ox si dreptele de ecuatii

x=1 si x=2 are ariaegalacu e.

1
5p | ©) Demonstrati cd lim I (f (x)+e* )dx =0.
n—teo 7

Proba scrisa la matematica M_mate-info

Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematicd-informaticd

Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informaticd
Pagina 2 din 2

Varianta 8






24. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2017 - Model Oficial
2017_Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

Sp

Sp

Sp

1 n
. - - X
2. Pentru fiecare numar natural nenul », se considera numarul 7, =I

0
1

a) Calculati [(x? +2x+2)dx.
0

. 1 . <
b) Demonstrati ca [, +2/,+2/, | =—, pentru orice numar natural n, n>2.
n

¢) Demonstrati ca lim n/, =,
1—>+00 5

x2 +2x+2

dx .




25. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2017 - Simulare Nationala
2017_Matematica_M1_Mate-Info_Simulare_Nationala_Subiect.pdf

2. Se considera functia f:(—L+4e) >R, f (x)= si, pentru fiecare numdr natural nenul n, se

1
Va+l
1
considerd numirul /, = _[x” f(x)dx.
0

5p | a) Aratati ca j.f(x)dx=2(\/5—1).
0

. 1 . .
5p | b) Demonstrati ¢d [, < T pentru orice numadr natural nenul 7.
n+

5p | ¢) Demonstrati ¢ (2n+1)1, = 22 =201 .—1» pentru orice numdr natural n, n=2.



26. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2017 - Speciala Subiect V04 - V04
2017_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V04.pdf

2. Se considerd functia f:(0,+) >R, f(x)= S
(x+1)

)
x+1 3
Sp | a) Aratatica |— f(x)dx=In—.
|Y ) L Jl.\/;f() 2

5p | b) Demonstrati ¢ orice primitivd a functiei f este strict crescitoare pe intervalul (0,+e0).
Sp | ¢) Determinati numarul real m, m>0, stiind cd suprafata pland delimitatd de graficul functiei
g2:(0,40) >R, g(x) =\E(x+1)f(x) ,axa Ox si dreptele de ecuatii x=1 si x=2 are aria egala

cu 1—lnm+1.

m



27. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2017 - Toamna August - V10
2017_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_V10.pdf

2. Se considerd functia f:R — R, f(x)=(x+2)", unde n este numdr natural nenul.

1
5p | &) Ardtati i [ (x+2)" dv=9.
-2
1
5p | b) Pentru n=1, aritati ¢ [ f (x)e*dx=2e~1.
0
5p | ¢) Determinati numarul natural nenul n pentru care supratata plana delimitata de graficul functiei [,

axa Ox si dreptele de ecuatii x=—1 gi x=1 are aria egald cu 2i21
n+

2roba scrisd la matematicd M mate-info Varianta 10



28. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2017 - Vara lunie - V02

2017_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_V02.pdf

2. Se considera functia f:R - R, f(x)=e¢" +3x".
1

5p | a) Aratati ca J.(f(x)—?)xz)dx:e—l.

0

‘ 7

5p | b) Aritati ci jxf(x)dx=Z .

0

5p | ¢) Determinati numarul natural nenul », pentru care suprafata plana delimitata de graficul functiei

g RoR, g(x)=f(x)—¢", axa Ox si dreptele de ecuatii x=0 si x=n are aria egald cu

n’—n+l.




29. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2018 - Model Oficial

2018 Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

2

2. Se considera functia /R >R, f(x)=¢ " .

1
Sp | a) Aratai ca jf(J})dx:e—l.
0 e
Sp | b) Aratati ci orice primitiva a functiei f este concava pe (0,+o0).
1
5p | ¢) Pentru fiecare numir natural nenul 7, se considerd numarul 7, = _[ f(x)dx. Demonstrati ca sirul
1

n

(1), este convergent.




30. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2

Sursa: 2018 - Simulare Nationala

2018 Matematica_M1_Mate-Info_Simulare_Nationala_Subiect.pdf

Sp

Sp

Sp

2. Se considera functia f:R > R, f(x)=arctgx.

1
a) Aratati ca J‘f(tgx)dx=%.

0

1
b) Calculati jf Z(X)a’x
pXx +1

o T
¢) Demonstrati cd ——

n+2

S(n+1)

i

X" f(x)dx

<Z _

-
4

2(n+2)

, pentru orice numar natural nenul 7.



31. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2018 - Speciala Subiect V03 - V03
2018 Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V03.pdf

Ministerul Educatiei Nationale
Centrul National de Evaluare si Examinare

Sp | b) Demonstrati ca orice primitiva a functiei f are exact doua puncte de inflexiune.

r
5p | ©) Aritati ca 1im1jf(x)dx:1.
t—071 o

Proba scrisid la matematica M_mate-info Varianta 3
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematica-informatica

Pagina 2 din 2






32. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2018 - Toamna August - V09
2018 Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_V09.pdf

Ministerul Educatiei Nationale
Centrul National de Evaluare si Examinare

dx =—In—.

2

2—x 1. 4
Sp | b) Aratati cﬁ_[
lf(x) 2 3

4
Sp | ¢) Pentru fiecare numir natural nenul 7, se considerd numarul 7, =I f"(x)dx. Demonstrati ca

1,1 <41, , pentru orice numar natural nenul ».

0

Proba scrisd la matematica M_mate-info

Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica

Filiera vocationalda, profilul militar, specializarea matematica-informatica
Pagina 2 din 2

Varianta 9






33. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2018 - Vara lunie - V02
2018 Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_V02.pdf

_2x+3
x+3

2. Se considerd functia f:(-3,400) >R, f(x)

1
5p | a) Aritati ca [(x+3)f(x)dx=4.
0

1
5p | b) Aratati ca If(x)dx:2—3lng.
0

1
5p | ¢) Pentru fiecare numir natural »n, se considerd numirul /, = jex (x+3)n ( f (x))n dx . Demonstrati ca
0

I,+2nl, | =e-5" —3", pentru orice numdr natural n, n21.



34. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2019 - Model Oficial
2019 _Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

2. Se considerd functia f:R—>R, f(x)= ix :
e
2
5p | ) Aratati ca " f (x)dr=2.
0

5p | b) Demonstrati ca suprafata plana delimitata de graficul functiei f , axa Ox si dreptele de ecuatii

x=-1 si x=1 are aria egald cu 2—2.
e

1

5p | ¢) Pentru fiecare numar natural nenul n, se considera [, = _[x" f(x)dx. Demonstrati ca
0

: 1

lim (n+2)1,=—.

n—+oc 4




35. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2019 - Simulare Nationala
2019 _Matematica_M1_Mate-Info_Simulare_Nationala_Subiect.pdf

2. Se considera functia f:(—1,+) >R, f(x)=xIn(x+1).

p.
- 13x-2)f(x)
lcul

5p a)Cacuap_! n(x+1)

dx .

1 _
5p | b) Arétati ca jf(x)dx=i.
0
1

{
5p | ©) Calculati lim— [ f (x)dx.
r—07¢ 0







36. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2019 - Speciala Subiect V08 - V08
2019 _Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V08.pdf

= . -

2. Se considerd functia f:(L+) 2R, f(x)= % .
nx

5p | a) Ardtati ca orice primitivd a functiei f este strict crescitoare pe intervalul (1,+c0).

2

e
5p | b) Calculati jl £(x)dx.

X

e

5p | ¢) Determinati numarul real a, a>e, stiind ca suprafata plana delimitatd de graficul functiei
1

f(x)

g:(L+o) >R, g(x)= ,axa Ox si dreptele de ecuatii x=¢ si x=a are aria egald cu 2a.




37. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2019 - Toamna August - V07
2019 _Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_VO07.pdf

2. Se considera functia f:R —R, f(x)=vx>+4.

1
1
S5p | a) Aratati ca J‘fz(x)dx=?3.
0
5p | b) Aritati cd suprafata pland delimitatd de graficul functiei g:R >R, g(x)=xf(x), axa Ox si

107516
=

dreptele de ecuatii x=-1 si x=1, are aria egald cu

5p | ¢ Calculati lim ijﬁ f(t)dr.
0

x—0 x4




38. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2019 - Vara lunie - V06
2019 _Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_V06.pdf

Ministerul Educatiei Nationale
Centrul National de Evaluare si Examinare

5p | b) Demonstrati ca suprafata plana delimitata de graficul functiei

g:(0,+=) > R,

g(x)=2x—x? + 5 (x), axa Ox si dreptele de ecuatii x=1 si x=e are aria egali cu e>.

1
Sp | © Demonstrati ca lim j x" (f (x)— xz)dx= 0.
n—tes 2,

Proba scrisi la matematica M_mate-info

Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematicd-informaticd

Filiera vocationalda, profilul militar, specializarea matematica-informatica
Pagina 2 din 2

Varianta 6






39. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Model Oficial
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

Sp

Sp

2
-4
2. Se considerd functia f:R—R, f(x)= x2 .
x“+4
1 1
a) Aratati ca j(x2 +4)f(x)dx:——.
6 3
b) Demonstrati ca orice primitiva a functiei f este concavé pe (—co, 0] .

2

¢) Pentru fiecare numar natural n, se considera I, = Ix” f(x)dx.Demonstrati cd lim [, = —c.
n—too
1



40. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Speciala Subiect V01 - V01
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V01.pdf

2. Se consideri functia f:R - R, f(x)=;.
x% +2x+5
2
5p | @) Aratati ca J.x-de=ﬂ.
 flx) 3
0 1, 8 1
5p | b) Ardtati ci [ g(x)dx=—In_,unde g:R >R, g(x)=f(x)+—5——.
5 2 5 X" 4+2x+5

1

Sp | ¢) Pentru fiecare numar natural nenul n, se considerd numarul 7, = J.xz"_l f (x)dx . Demonstrati cd
-1

lim 7, =0.

n—>+oo




41. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test01
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test01.pdf

2. Se considera functia f:R >R, f(x)= x%+1.
3
Sp | a) Aratati ca
{ f(x)

1
5p | b) Calculati [ f (x)dx.
0

X
2
S5p | ¢) Aratati ca exista un unic numar real x pentru care Ief (f)dt =X.
0






42. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test02
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test02.pdf

_ 2x¥l

2. Se considerd functia f:(-1,+0)—> R, f(x) T
x+

1
Sp | a) Aratati ca [(x+1)f(x)dx=2.
0

1
5p | b) Ardtati ca [ f(x)dx=2-In2.
0

1
5p | ¢) Pentru fiecare numar natural nenul n, se considerd numarul I, = Iex (x+1)" ( f (x))n dx .
0

Demonstrati cd I, +2nl, | =3"e—1, pentru orice numar natural n, n=2.




43. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test03

2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test03.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Evaluare gi Examinare

Sp

Sp

3
b) Caleulati [ [x £ (x)|dx .

-3

1

¢) Pentru fiecare numar natural nenul », se considerd numarul 7, = J.

(1,),>, este monoton.

0

1
(%)

dx . Demonstrati ca sirul

Proba scrisd la matematicd M_mate-info
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44. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test04
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test04.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Evaluare 3i Examinare

1
5p | b) Caleulati [ |x £ (x)|dx.

-1
X
_[t - f(r)dr
5p | ¢) Calculati lim &
x—0 x2

Proba scrisa la matematica M_rmate-info
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informaticda
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45. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test05
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test05.pdf

2. Se considera functia f :(1,+oo) >R, f(x) =Inx+ o )

Inx
Sp | @) Aratati ca orice primitiva a functiei f este strict crescdtoare pe intervalul (1, +oo) ;
2
T 1
S5p | b) Calculati | — x)—Inx)dx.
P [=(£(x)-1nx)

e

a
5p | ¢) Determinati numarul real @, a>e, stiind ca [Inxdx=2a.

4



46. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test06
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test06.pdf

2. Se considera functia f:(—1L400) >R, f(x)=x+ % .
X

1
5p | a) Aritati ca [(f(x)-x)dx=2In2.
0

2
5p | b) Calculati j( f(x)- —Jlnxdx :
] x+1

1
5p | ¢) Determinati ae(0,+0) pentru care j2f (x)F(x)dx = i +In4+In’a, unde F este primitiva
0

functiei f pentru care F(0)=0.



47. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test07
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test07.pdf

e mra e g amara rm e 1 varara = e e e nan—a————

2. Se considerd functia f:R >R, f(x)=cosx.

Sp | a) Aratati ca Sinxf(x)a'x =—.

O o [ N

X—»+00 X

5p | b) Calculati lim 1 [£(e)ar.
0

5p | ¢) Pentru fiecare numar natural nenul »n, se considerd numarul 7,

sirul (1) ., este convergent.

S —_— 2 |

(f (X))n dx . Demonstrati ca



48. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test08
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test08.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Evaluare gi Examinare

5p | b) Calculati | é £ (Inx)dx .
1

1

F(0)=0.

5p | ¢) Aritati ca J.f(x)F(x)dx:2(e—3)2, unde F:R — R este primitiva functiei f pentru care
0

Proba scrisd la matematicd M_mate-info

Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematicd-informatica

Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematicd-informaticd
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49. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test09
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test09.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Evaluare 3i Examinare

2
f(x) lnxabc:u 3
x 4

Sp | b) Aratati ca

= t—

a
5p | ©) Determinati numerele reale a, a>1 pentru care If (x)e*dx=e" —3e.

1

Proba scrisa la matematica M_rmate-info
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informaticda
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50. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test10
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test10.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Evaluare gi Examinare

1
5p | b) Calculati [ £ (x)dx.
0

1
Sp | ¢) Demonstrati ca j- f(x)cosxdx=0.
—1

Proba scrisa la matematica M_mate-info

Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematicd-informaticda

Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematicda-informaticéd
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51. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test11
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test11.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Evaluare g1 Examinare

- 2
Sp | b) Aratati ca _'%x3f(x2)dx: e(e 1)(; +e+1) .
1

Sp | ¢) Demonstrati ca jf(x)dx + Iex Inxdx =e°.
1 1

Proba scrisa la matematica M_mate-info

Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica

Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informatica
Pagina 2 din 2

Test 11






52. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test12
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test12.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Evaluare si Examinare

1
5p | b) Caleulati [ f(x)dx.
-4

T

2
Sp | ¢) Aritati ci Icosxf(sinx)dx:6—2\/§.
0

Proba scrisd la matematicd M_mate-info

Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica

Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informaticda
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53. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test13
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test13.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Evaluare gi Examinare

1
5p | b) Calculati [ |x £ (x)|dx .
-1

5p | © Aratati ca lim L [ £ (r)dr=2.
x—>0x0

Proba scrisd la matematicd M_mate-info

Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematicd-informatica

Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematica-informaticd
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Test 13






54. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test14
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test14.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetérii
Centrul National de Evaluare si Examinare

1
5p | b) Calculati [ f(—x)dx.
0]

5p | © Determinati numerele reale a si b, stiind cd functia F:R >R, F(x)=e (—xz + ax +b) este o

primitiva a functiei f .

Proba scrisa la matematica M_mate-info
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informaticd
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informaticda
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55. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test15
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test15.pdf

2. Se consideri functia f:(0,+0) >R, f(x)=x"+Inx.

3

5p | a) Aratati ca I(f(x)—ln x)dx:?.
1
2

5p | b) Calculati I(f(x) —xz)dx .
1

2
1)dx_3—41n 2_

2
S5p | ¢) Aratati ca J.l f (— o
XX







56. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test16
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test16.pdf

2. Se considera functia f:R >R, f(x)=

Xl

4 1
(x +1)f(x)dx§.

|
5p | b) Demonstrati ca j f(x)dx < %
0

5p | a) Aratati ca

Ql—-—.»—l

1
5p | ©) Se considera primitiva F alui f pentrucare F(1)=0. Calculati IF (x)dx.
0




57. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test17
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test17.pdf

1 2
2. Se considera functia f :(-2,+0) >R, f(x)= n(;le) .
x° +

(L) 4 7
X

0
.lx
5p | b) Calculati lim — [ f()dr .
x—)Oxo
1|
B arctg x T
5p | ¢) Aratati ca x)+—— [dx=—1In3.
P I(f( ) x+2) 4

0







58. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test18
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test18.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

Sp ’ b) Demonstrati ca lim 7, =0.

N —>+00

Sp ‘ ©) Aratati ca (n+2)1, +2(n—1)1,_, =3/3, pentru orice numir natural n, n>3.

Proba scrisa la matematica M_mate-info Test 18
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informaticd
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59. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test19
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test19.pdf

2. Se considerd functia f:R >R, f(x)= (x2 +2)€—x :
4

Sp | a) Aratati ca [e” f (x)dx=27.

1

5p | b) Calculati | £ (Inx)dx.
1

o]
Sp | ¢) Aratati ca lim —
x—0 X

Tf(r)drzz.






60. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Teste Antrenament Oficiale - Test20
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test20.pdf

1
x> +4

2. Se considerd functia f:R—> R, f(x)=

2
Sp | a) Aratati ca [ f (x)dx = %
0
1

5p | b) Pentru fiecare numar natural n, considerdam numarul /, = I f"(x)dx. Ardtatica lim 7, =0.
n—>+w0
0

a
5p | ¢) Determinati numarul real a, a >0, pentru care _[x f(x)dx= %lni :
0




61. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Toamna August - VO3
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_V03.pdf

2. Se considera functia f:R >R, f(x)zl—,f—x—zi.
x“+3 x"+3
3
5p | a) Aratati ca j(xz +3)f(x)dx=%.
1

47:'\/?

1
Sp | b) Aratati ca dx=1-ln————.
p | b) Ardtati gf(x)x o

1

5p | ¢) Pentru fiecare numdr natural nenul n, se considerd numarul [, = j f"(x)dx. Ardtati cd lim 1, =0.
n—»+ee
0




62. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2020 - Vara lunie - V06
2020_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_V06.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

1
5p | b) Arétati ca J‘fz(x)dxzélnz.
0

lim 7, =0.

n—+too

L
5p | ©) Pentru fiecare numair natural nenul n, se considerd numarul 7, =I f (x”)dx. Demonstrati ca
0

Proba scrisi la matematica M_mate-info
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informatica

Pagina 2 din 2

Varianta 6






63. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Model Oficial
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

e mamva s st faseaama sem & Mammawa e e f s ema = aas e e maeza

5p

5p

5p

2(x+3)

2. Se considerd functia f:R >R, f(x)=———=—.
Vx2 +4x+5
1
a) Ardtati c& [ f(x)Vx” +4x+5dx=7.
0
1

b) Aratati ca j(f2 (x) —4)dx =41n2.
0

¢) Se considera numerele reale a si b, cu 0<a<b. Pentru fiecare numar natural nenul n, se
b
considerd numarul 7, =j-f” (x)dx. Demonstrati cd lim 1, =+0.

n—>+0
a



64. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Simulare Nationala

2021_Matematica_M1_Mate-Info_Simulare_Nationala_Subiect.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

b
5p | c) Aritati ci, pentru orice numere reale a si b,cu a<b, j /(%) F?(x)dx > 0, pentru orice primitiva
a
F afunctiei f .
Proba scrisa la matematica M_mate-info Simulare

Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informatica
Pagina 2 din 2






65. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Speciala Subiect V07 - V07
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V07.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

V3
Sp | b) Determinati numarul real nenul a pentru care j f(x)dx= N
0 a
1
5p | ¢) Demonstrati ca J' xf(x)dx=0.
-1
Proba scriséd la matematica M_mate-info Varianta 7

Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematicd-informaticda
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66. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test01
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test01.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

1
5p | b) Calculati jexf(x) dx .
0

1
5p | ©) Aratati ca [ |xIn(f(x))|dx=2m2-1.
-1

Proba scrisa la matematica M _mate-info

Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica

Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informatica
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67. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test02
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test02.pdf

2. Se considerd functia f:R >R, f(x)= ¥ :
x“+4
2
5p | a) Aratati cé [(x +4)/(x)dx=0.
0
23

5p | b) Calculati [ f(x)dx.
0

X
Sp | ¢) Demonstrati ci I f(¢)dt 20, pentru orice numar real x.
1







68. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test03
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test03.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

1
Sp | b) Calculati [In(f(x))dx.
o]

X
S5p | ¢) Demonstrati ca existad un singur numadr real x, x < [04«30) , pentru care Ief(')dt =2021.
0

Proba scrisa la matematica M_mate-info Testul 3
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69. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test04
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test04.pdf

2. Se considera functia f:R >R, f(x)=2x-1.

1
Sp | a) Ardtati ca [ f(x)dx=0.
0
1
5p | b) Calculati [e*| £ (x)|dx.
0
1

Sp | ¢) Pentru fiecare numdr natural nenul 7, se considerd numarul /, = j f"(x)dx. Calculati lim 7,,.
0 n—>+0




70. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test05
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test05.pdf

2. Se considera functia f:(0,+0) >R, f(x)=x" —Inx.
N2 3

S5p | a) Aratati ca j (f(x)+1nx)dx=z.
1

5p | b) Calculati ffx(xs —f(x))dx
1

2

5p | ¢) Aritati ca ejlf(\/})dxzﬁ.
| X

3







71. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test06
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test06.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

Sp | b) Calculati [ /' (Inx)dx.
1

1
Sp | ¢) Pentru fiecare numir natural nenul », se considerd numadrul 7/, = Ix"f(x)dx. Calculati lim 7, .
n—>+00
0

Proba scrisa la matematica M_mate-info Testul 6
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informaticda
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematica-informaticda
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72. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test07
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test07.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

1
5p | b) Caleulati [x2(f(x)) dx.
0

X—>+o0

.
5p | ¢) Demonstrati ca lim J.]n(f(r))dt = +o0 .
1

Proba scrisa la matematica M_mate-info
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73. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test08
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test08.pdf

2. Se considerd functia f:(—1,+0) >R, f(x)=

Vx+1 -

2
Sp | a) Ardtati ca [xv/x+1f (x)dx=7.
1

1
Sp | b) Calculati [ > (x)dx.
0

5p | ©) Stiind cd F:(=1,40) >R, F(x)=2(x+1)vx+1-6Jx+1+4 este o primitiva a functiei f,
3

ardtati ca [ f(x)F(x)dx=32.
0




74. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test09
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test09.pdf

x2

x2—4'

2. Se considera functia f:(-2,2) > R, f(x)=x+

{f(x)— xi ]dx—%.

|

Sp | a) Aratati ca

— e 1D |

1
Sp | b) Aratatica [ (f (x)+ f(—x))dx=4(1-1n3).
-1

J3
5p | ¢) Determinati a € (O\/g) , pentru care I 5 /x— f(x)dx = 3.
a







75. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test10
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test10.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

V3
S5p | b) Determinati numarul real nenul @ pentru care I f(x)dx =B .
a
0

1
5p | ¢) Demonstrati ca _[ xf(x)dx=0.
1

Proba scrisa la matematica M_mate-info
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informaticda
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematica-informaticda

Pagina 2 din 2

Testul 10






76. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test11
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test11.pdf

x?’l

1
2. Pentru fiecare numar natural nenul » se considera numarul 7, = nJ. dx .
0

1+ x"

1
1+ x

gde=l.

1
Sp | a) Aratatica 1, + |
0

Sp | b) Aritati ci 1, =2—%.

5p | ¢) Demonstrati ca I, <In2, pentru orice numar natural nenul .



77. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Teste Antrenament Oficiale - Test12
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Teste_Antrenament_Oficiale_Subiect_Test12.pdf

2. Se considerd functia f:R >R, f(x)= x? arctg x .

x /()

arctg x

3
5p | a) Aratati ca | dx = 20.
1

3
Sp | b) Aratati ca jo)dx= f’;—ﬁz_l .
X

1

n—>+o0o

1
S5p | ¢) Demonstrati ca lim _[f” (x)dx=0.
0






78. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Toamna August - V04

2021_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_V04.pdf

2. Se considera functia f:R - R, f(x)=1+ 42x .
x +1
0 11
5p | a) Aratati ca j(x4+1)f(x)dx=?.

0

5p | b) Se considerd F:R — R o primitivd a functiei f . Stiind cd graficul functiei F are asimptota
oblica spre +eo, determinati panta acestei asimptote.

5p | ©) Se considerd functia G:R — R, primitiva functiei f pentru care G(0)=0. Aratati ca

1
ij(x)dx:l+f—lln2.
! 38 4




79. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2021 - Vara lunie - V02
2021_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_V02.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

2
5p | b) Aritati ca _[g(x)dlen%,unde g2:(0,4<) >R, g(x)zﬁ-f(x)A
x

1
Sp | ¢) Se considera numerele reale a si b, cu 0<a<b. Pentru fiecare numar natural nenul »n, se

b
considera numarul 7/, = jf” (x)dx. Demonstraticd lim 71, =0.
1—>+o0
a

Proba scrisa la matematica M__rmate-info Varianta 2
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informatica
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80. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2022 - Model Oficial
2022_Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

Sp

2. Se considera functia f:(1,+0) > R, f(x)=xIn(x-1).
6
a) Aratati ca J.—f(-f)—dx: 10.

3 In (x — 1)
b) Demonstrati ¢ F (\ﬁ ) < F(3), pentru orice primitivd F a functiei f .

5
¢) Determinati numirul real m, stiind @ [ f (x)dv=m(4In2-1).
3



81. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2

Sursa: 2022 - Simulare Nationala

2022_Matematica_M1_Mate-Info_Simulare_Nationala_Subiect.pdf

5p

2
. : 1
2. Se considera functia f:R >R, f(x)= = :r
e
3
a) Aratati ca _[exf(x)dxz 12,
0

b) Aritati ca orice primitivdi G a functiei g:R >R, g(x)=

1
¢) Determinati numarul real a pentru care J
0

1
/(%)

a—\2

x° P
Ve f(x)

3

este convexa.



82. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2022 - Speciala Subiect V03 - V03
2022_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V03.pdf

2. Se considera functia f:R > R, f(x)=x+e" +

2
5p | a) Aratati ca J{f(x)—- ! ]dx:ez+l.
0 et +1

1
Sp | b) Artati ca [ ¢*(f(x)—x—e")dx=1.
-1
1

5p | ¢) Determinati numarul real m pentru care Ix( f(x)+ f(—x))ax

0

e* +1



83. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2022 - Toamna August - V07
2022_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_VO07.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

NG
s 19
Sp | b) Aratati ca I f(x)dx=—.
5 3
xn
S5p | ¢) Pentru fiecare numar natural n, n =2, se considera numarul /,, = Iz—dx . Determinati numarul
L (%)
3
natural n, n=2, pentru care /,,, +41[, L
n—
Proba scrisa la matematica M_mate-info Varianta 7

Filiera reoretica, profilul real, specializarea matematicd-informatica
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informaticda
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84. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2022 - Vara lunie - V01
2022_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_VO01.pdf

2. Se considerd functia f:R—R, f(x)=3—x+Vx*+9.
5

5p | a) Ardtati ca j(f(x)—\;‘x2+9)dx:0.
1
p X
S5p | b) Aratatica | ———dx=2.
p|b) raa,1ca£f(x)+x_3

1 n
: y b a 2 X "
Sp | ¢) Pentru fiecare numar natural nenul n se considerd numdrul 7, :Imdx Demonstrati ca
X
0

lim 1,=0.

n—too




85. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2023 - Model Oficial
2023_Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

2 X
2. Se considera functia f:R—> R, f(x) i iy
l+e™*
3
a) Aratati cd [(1+¢™) f (x)dx=8+¢’.
0
m
b) Aratati ca j J;(—x)dx: m , pentru orice me (0,+oo).
x“+e’

—m

¢) Determinati numarul real nenul a pentru care lim

=0| e —1

If(t)d: =1,

0



86. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2023 - Simulare Nationala
2023_Matematica_M1_Mate-Info_Simulare_Nationala_Subiect.pdf

x2+1

ﬂx+3'

2. Se considera functia f:(-3,+) >R, f(x)=
3
5p | a) Aratati ca If(x)w‘x+3dx =12.

S5p | b) Aratati caf ()dx B
2x +1

1

: i
Sp | ¢) Demonstrati ca j

dx <

f(x)







87. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2023 - Speciala Subiect V06 - V06
2023_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V06.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

4
5p | b) Aratati ca [xf (x)dx=4In2.
1

5p | © Caleulai lim | — [r- 7 (r)dr
x—0 _x3 0

Proba scrisa la matematica M_mate-info
Filiera reoretica, profilul real, specializarea matematicd-informatica
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informaticda
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88. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2023 - Toamna August - V07
2023_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_VO07.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

Ef()c)—thdx:l

5p | b) Aratati ca j )
0 x+1 2

Sp | ¢) Determinati numarul real a, stiind ca aria suprafetei plane delimitate de graficul functiei

g R>R, g(x)=f(12), axa Ox si dreptele de ecuatii x=0 si x=1 este egalicu az +1In2.

Proba scrisi la matematica M_mate-info
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematica-informaticd
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informaticd
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Varianta 7






89. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2023 - Vara lunie - V01
2023_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_VO01.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

Sp | b) Aratati ca

Do 17
Sp | ¢) Demonstrati cd lim —sz(t)dt =1.
x—0| x o

Proba scrisa la matematica M_mate-info
Filiera reoretica, profilul real, specializarea matematicd-informatica
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informaticda
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90. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2024 - Model Oficial
2024_Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

2. Se considerd functia /R >R, [(x)=——.
(xz + l)

3
2
5p | a) Aratati ca [ /(x)(x* +1) dr=4.
1
0 1
5p | b) Aratati i [ f(x)dx:Z.
0
1
Sp | ¢) Pentru fiecare numir natural nenul n, se considerd numirul I, =Jx",ﬂxf (x)dx. Aritati ca
0

1, —1,..= , pentru orice numar natural nenul ».

(n+2)(n +4)




91. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2

Sursa: 2024 - Simulare Nationala

2024_Matematica_M1_Mate-Info_Simulare_Nationala_Subiect.pdf

Sp

Sp

Sp

2. Se considerd functia iR >R, f(x)= xtl .
e
4
a) Aritati ca [e* f(x)dx=12.
0
1
b) Arittati @ [ f(x)dx = i
e
0

& % & & X
¢) Pentru fiecare numar natural n, n>2, se considera numarul 7, =j—

In2 =il ; .
— <[, <——, pentru orice numdr natural n, n>2.
n n

1

0f

n-1

(+)

dx . Demonstrati ca



92. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2024 - Speciala Subiect V09 - V09

2024_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V09.pdf

2. Se considerd functia f:(0,40) >R, f(x)=x+1+xlnx.
3

5p | a) Arétati ca j(f(x)—xlnx)dxzé.

1

e

2
5p | b) Ardtati ca j(f(x)_x_l)dx:e 4+1_
1

5p | ¢) Determinati numarul real nenul a pentru care volumul corpului obtinut prin rotatia in jurul axei Ox

1 T
—— este egal cu — .
(f(x)—xlnx) 24a

a graficului functiei g:[L3] >R, g(x)=




93. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2024 - Toamna August - VO3
2024_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_V03.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

3 _Ino6

6
X
5p | b) Ardtati cd [———dx=
T () =1 2

S5p | ¢) Aratati ca lim %J.(f(2t)—f(t))dt =6.
X—> X )

Proba scrisa la matematica M_mate-info
Filiera reoretica, profilul real, specializarea matematicd-informatica
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94. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2024 - Vara lunie - V10
2024_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_V10.pdf

Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

Sp

Sp

1
b) Ardtati ca [ f(x)dx = %m 2.

0
¢) Aratati ca aria suprafetei plane delimitate de graficul functiei g:(0,+e0) >R, g(x)=
2
. .. . - +
Ox si dreptele de ecuatii x=1 si x =¢ este egalad cu ? 5

41In x
f(x)’

axa

Proba scrisa la matematica M_mate-info
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95. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2025 - Model Oficial
2025_Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

2. Se consideri functia f:R >R, f(x)=e" +x* —1.
4

5p | a) Aratati ca '(f(x)—&)a:x:ls.
1
4 X
S5p | b) Aratati cd [————dx=In(e+1).
3 fsl)—ns®
1 5,

el

gf(x)+ldx e

Sp | ¢) Demonstrati ca







96. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2025 - Speciala Subiect V03 - V03
2025_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V03.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National pentru Curriculum si Evaluare

1
5p | b) Ararati ca jf(x)dx=5—§.
e
(0]

5p | ¢) Pentru fiecare numar natural nenul »n se considera numarul

e : =
I, +41, < —1 , pentru orice numar natural nenul .
n+

1

X - o
j dx . Aratati ca
0

Proba scrisa la matematica M_mate-info
Filiera reoretica, profilul real, specializarea matematica-informaticd
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informatica
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97. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2025 - Toamna August - VO3
2025_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_V03.pdf

Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National pentru Curriculum si Evaluare

1
5p | b) Ararati ca jf(x)dx=5—§.
e
(0]

5p | ¢) Pentru fiecare numar natural nenul »n se considera numarul

e : =
I, +41, < —1 , pentru orice numar natural nenul .
n+

1

X - o
j dx . Aratati ca
0

Proba scrisa la matematica M_mate-info
Filiera reoretica, profilul real, specializarea matematica-informaticd
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informatica
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98. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2026 - Model Oficial
2026_Matematica_M1_Mate-Info_Model_Oficial_Subiect.pdf

Sp

Sp

Sp

2. Se considera functia f:R >R, f(x)=x"-2+Vx*+4.
3

a) Aritati ci J'(f(x)—\/x2 +4
0
\/g X

b) Aratati cd j —————dx=1.
0 f(x)—x +2

dx=3.

X

i o w4 o s
¢) Demonstrati ca lim— | F (t)dtzO, unde F:R— R este primitiva functiei f pentru care
x—0 x
0

F(0)=0.



99. Matematica — Subiectul I, exercitiul 2
Sursa: 2026 - Rezerva Vara lunie - V07

2026_Matematica_M1_Mate-Info_Rezerva_Vara_lunie-lulie_Subiect_VO07.pdf

Sp

Sp

Sp

2. Se considera functia f :(—2,+oo) - R, f(x) =4x +

x+2°
[ 1
a) Ardtati cd i'-(f(x)—x_i_zjdx:l&
b) Aratati ca J.LXdezez-l-Q
L f(x)—4x

c) Aratati cd aria suprafetei plane delimitate de graficul functiei

g(x)=f (ex ) —4¢>* | axa Ox si dreptele de ecuatii x=0 si x=1 este egald cu %ln

g:(-2,400) >R,
3e
e+2




100. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2026 - Speciala Subiect V02 - V02
2026_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Speciala_Subiect_V02.pdf

1 In’
2. Se considerd functia f:(0,4) 5> R, f(x)=6+—+ T
® %

3

5p | a) Aratati ca J-(f(x)—

1

In% x

]dx=12+ln3.
X

e

5p | b) Arétati cd J.[f(x)—ﬁ—ljdle.
4 X 3
S5p | ¢) Determinati numarul real m pentru care aria suprafetei plane delimitate de graficul functiei

f(x)-6

g2:(0,40) >R, g(x)=——"—, axa Ox si dreptele de ecuatii x=1 si x=e este egald cu
X

)




101. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2026 - Toamna August - V04
2026_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Toamna_August-Septembrie_Subiect_V04.pdf

Ministerul Educatiei gi Cercetarii
Centrul National pentru Curriculum si Evaluare

3
5p | b) Ardtati ca [ f(x)dx=0.
1

Sp | ¢) Determinati numarul real nenul m pentru care volumul corpului obtinut prin rotatia graficului

functiei g:[2,.3] >R, g(x)= f(x).In jurul axei Ox este egal cu E[l_zj'
m

Proba scrisad la matematica M_mate-info Varianta 4
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematica-informatica
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102. Matematica — Subiectul lll, exercitiul 2
Sursa: 2026 - Vara lunie - V03
2026_Matematica_M1_Mate-Info_Sesiune_Vara_lunie-lulie_Subiect_V03.pdf

Ministerul Educatiei gi Cercetarii
Centrul National pentru Curriculum si Evaluare

Sp

Sp

2
b) Aratati ca j&dxﬂnz.
L X —4
1 In2
¢) Aratati ca limzij.(t—2)F(t)dt=—, unde F :(l,+o0) — R este primitiva functiei f
x—=2 F~ (x) 5 4

pentru care F(2)=0.

Proba scrisad la matematica M_mate-info
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